
Produit scalaire complexe

Soit E un espace vectoriel sur C. On appelle produit scalaire complexe sur E toute
forme (x, y) 7→ ⟨x|y⟩ de E × E dans C vérifiant :

(1) ⟨x|y⟩ = ⟨y|x⟩ ∀x, y ∈ E

(2) ⟨x|αy + βy′⟩ = α⟨x|y⟩+ β⟨x|y′⟩ ∀x, y, y′ ∈ E et ∀α, β ∈ C

(3) ⟨x|x⟩ ⩾ 0 ∀x ∈ E

(4) ⟨x|x⟩ = 0 si et seulement si x = 0 (vecteur nul de E)


